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Zad 1. Niech X = {(z1,22) € R? : 25 > 0}U{O}, gdzie O = (0,0). Udowodni¢, ze funkcja

d(ZL‘ y) _ de(x7y)7 X2 Y2 Z 07
7 de(xv O) + de(yv 0)7 To Y2 < Oa

gdzie x = (21, x5) oraz y = (y1,12), jest metryka na X. Wyznaczy¢ i narysowac K ((1,1);v/2)
oraz K((0,1);1/2).

Zad 2. Zbadaé zbiezno$¢ ciagu a, = (
lidesowej, rzeka oraz studnia.
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) punktow plaszczyzny w metryce euk-

Zad 3. Zbada¢ zbieznos¢ ciagu funkeji z,(¢) = t" w przestrzeniach C[0, 1] oraz C[0, 1].
Zad 4. Wyznaczy¢ w topologii euklidesowej A, A°, A oraz A¢ zbioru

A= J{,y) y = aa} U {(1,0)}.

a>1
Zad 5. Pokazaé, ze zbior X = R wraz z rodzing
r={UCcX:z2elU= —zxeU}

stanowi przestrzen topologiczna. Wyznaczy¢ wszystkie otwarte jednoelementowe podzbiory
tej przestrzeni. Czy topologia 7 pochodzi od metryki?
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Zad 6. Niech X = {(z1,79) € R*: 25 > 0}U{O}, gdzie O = (0,0). Udowodni¢, ze funkcja

Ao y) = de(x,y), To -y >0,
’ de(z,0) + d.(y,0), x2-ys <O,

gdzie x = (21, 22) oraz y = (y1, 42), jest metryka na X. Wyznaczy¢ i narysowacé K ((1,1); v/2)
oraz K((0,1);v2).

Zad 7. Zbadaé zbieznos¢ ciagu a, = (”T“,
lidesowej, rzeka oraz studnia.
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) punktow plaszczyzny w metryce euk-

Zad 8. Zbada¢ zbieznosé ciagu funkeji z,(¢) = t" w przestrzeniach C[0, 1] oraz C[0, 3].
Zad 9. Wyznaczy¢ w topologii euklidesowej A, A°, 0A oraz A? zbioru
A= U{(x,y) ry=az}U{(1,0)}.
a>1
Zad 10. Pokazad, ze zbior X = R wraz z rodzina

r={UcX:zelU= —zxelU}

stanowi przestrzen topologiczna. Wyznaczy¢ wszystkie otwarte jednoelementowe podzbiory
tej przestrzeni. Czy topologia 7 pochodzi od metryki?



